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AVERTISSEMENT DU TRADUCTEUR
pour la premiere édition

Ohn a publié en France un assez grand nombre de recueils
de théorémes et de problemes de géométrie: quelques-uns
sont accompagnés d'un résumé des solutions; mais on peut
dire d’'une maniere générale que, dans aucun d’eux, on ne
s'est attaché spécialement aux problémes de construction
proprement dits et a la méthode a suivre pour les résoudre.

Tout le monde sait pourtant quelles difficultés ils pré-
sentent souvent, alors méme qu'ils paraissent le plus simples.
Tous les professeurs ont vu 'embarras des éléves, leurs hési-
tations et leur titonnements infructueux quand ils se trouvent
aux prises avec une de ces questions dont la solution n’est
pas une conséquence plus ou moins immédiate des théorémes
qu'on leur enseigne dans les cours.

Nous croyons qu'il faut en voir la cause dans l'absence
complete de méthode qui préside aux recherches.i;Nous avons
a coup siur d’excellents ouvrages pour 'enseignement’ de la
géométrie élémentaire; mais, jusqu'ici, on ne s'est pas_ pré
occupé d'une maniére spéciale de la résolution des problémes
et, il faut bien le dire, dans les quelques ouvrages publiés
sur cette matieére et qui sont dans les mains des éléves, on
ne parait pas s'étre attaché a leur apprendre comment ils
doivent procéder méthodiquement pour avoir chance de
trouver les solutions qu'ils cherchent.

C'est cette lacune que M. Petersen s'est proposé de combler.
Un simple examen de l'ouvrage actuel montrera sans peine
qu’il ne s’agit pas ici d'un recueil comme tant d'autres et ne
contenant que des problémes plus ou moins nouveaux, plus
ou moins intéressants.



L’auteur au contraire n'a eu quun but unique: mettre
les méthodes bien en évidence; et les nombreux exemples
‘quil a donnés, la plupart sans solutions, n'ont d’autre objet
que de forcer les éléves a s’assimiler les principes généraux
qu’il énonce, en les appliquant a des questions judicieusement
choisies. Aussi ce petit livre renferme-t-il beaucoup plus de
choses importantes que sa taille exigu€ ne pourrait le faire
croire au premier abord.

Sur la demande de l'auteur, nous en avons entrepris la
traduction avec d'autant plus de plaisir que sa lecture nous
avait plus vivement intéressé. Nous avions surtout été ex-
trémement frappé de voir des problémes célebres, comme
celui de Malfatti, résolus d’'une maniere aussi élémentaire que
nouvelle et ingénieuse. I.e lecteur éprouvera certainement
la méme impression que nous, quand il aura pris connaissance
des Chapitres II et III, et vu avec quelle élégance sont traitées
les difficiles questions des n°s 200, 201, 403 et 404. La matiere
du Chapitre III est nouvelle et nous attirerons spécialement
l'attention sur la simplicité des solutions auxquelles elle
conduit d’'une maniére naturelle et presque intuitive.

L'ouvrage de M. Petersen a, depuis 1866, rendu les plus
grands services a I'enseignement de la géométrie dans le Dane-
mark et les pays voisins. On le traduit actuellement en
-anglais, en allemand et en italien. *)

Nous le croyons appelé au plus utile avenir en France
et nous nous estimerons heureux, si sa vulgarisation peut
aider au développement du gout des études géométriques
chez les jeunes gens, en leur montrant qu'une méthode sage-
ment congue et judicieusement appliquée fournit aisément les
moyens de vaincre des difficultés, dont souvent le hasard ou
une sagacité innée pourraient seuls donner la clef.

Pares, Novembre 1879
O. Chemin

*) En allemand (Copenhague 1879), en italien (Copenhague 1881), en anglais
(Copenhague 1879).



PREFACE

de la premiére édition

Phusieurs si¢cles avant I'ére chrétienne, la géométrie était
déja arrivée a un tres haut degré de développement. [.Al-
gebre, qui lui a rendu plus tard de si grands services, avait
progressé plus lentement; aussi les anciens en étaient-ils a
peu pres exclusivement réduits aux méthodes géométriques
pour résoudre les problemes de construction et la solution
de ces questions jouait-elle un réle important dans leurs ou-
vrages. Quoique les mathématiciens modernes n'aient pas cessé
de s’intéresser a cette branche de la science, les moyens de
traiter rationnellement cette classe de problémes se sont dé-
veloppés d'une maniére relativement moins rapide. Apollonius,
par exemple, aurait aussi bien pu que Steiner résoudre le
probleme de Malfatti, s'il en avait eu connaissance. Cette
situation a été cause que beaucoup de personnes ont considéré
les problémes de constructions géométriques comme des sortes
d’énigmes dont la solution ne pourrait guére étre tentée que
par quelques esprits doués de facultés toutes spéciales. Il
en est résulté que ces questions ont a peine pénétré dans
les écoles ou pourtant elles auraient tout naturellement di
étre cultivées; car il n'existe pas de problémes qui servent
autant a aiguiser la faculté d’observation et de combinaison
et a donner a l'esprit de la clarté et de la logique; il n'y
en a pas qui présentent autant d'attrait pour les éléves.

L'ouvrage actuel a pour objet d'essayer d’apprendre a
ces derniers comment on doit attaquer un probléme de con-
struction. Apres avoir résolu un grand nombre de questions,
les unes originales, les autres extraites des nombreuses col-



lections existantes, jai essayé d’analyser I'enchainement des
idées qui conduisent a la solution de chacune d’elles et d’en
faire une classification sous forme de régles générales. S'il
se trouve que mes solutions difféerent de celles des autres
auteurs et si, dans certains cas, elles paraissent plus compli-
quées, c'est que jai préféré celles qui sont méthodiques a
celles qui semblent dues a& un hasard heureux. L’objet que
j'ai principalement en vue, c'est la méthode; dans la plupart
des cas, je n'ai fait qu'indiquer la clef de la solution et j'en
ai laissé la discussion détaillée au lecteur ou au professeur.

Il y a trées peu de figures dans le texte; on comprend
bien mieux une figure et on se la rappelle bien plus facile-
ment quand on l'a vue pendant la période de la construction.
Mon idée, cest de forcer les éléves a travailler le présent
ouvrage et non pas simplement a le lire.

Les ,Méthodes et Théories® ont été publiées pour la
premiére fois en 1866 et en langue danoise. Ce livre a donc
été soumis A une épreuve compléte et j'ose dire quil I'a subie.
avec succés. Il y a bien des preuves de l'influence heureuse
qulil a exercée sur I'étude de la géométrie, non seulement
en Danemark, mais aussi dans les autres étals scandinaves.
Le succeés qu'il a eu ici justifie suffisamment, je' pense, mon
désir de le répandre au dehors dans un cercle plus étendu
de lecteurs. J'espére qu'on le trouvera utile, non seulement
pour aider 4 l'enseignement de la géométrie élémentaire, mais
encore pour préparer a l'étude de la géométrie moderne.

Copenhague 1879

Julins Sebersen



INTRODUCTION

Les propositions de géométrie se présentent sous deux
formes distinctes. Ou bien elles expriment qu'une figure qui
a été tracée d'une certaine maniére, déterminée a l'avance,
satisfait a certaines conditions. Ou bien elles demandent qu’on
trace (qu'on construise) une figure de maniere qu’elle remplisse
certaines conditions données. Dans le premier cas, on a le
théoréme;, dans le second, le probléme.

Comme la solution des probléemes doit se traduire graphi-
quement par un dessin, il faut recourir a I'emploi de quelques
instruments. Habituellement, on ne se sert que de la régle, a
laide de laquelle on peut trager une droite passant par deux
points donnés, et du compas qui permet de décrire autour
d'un centre donné un cercle de rayon donné. Une solution
quelconque se composera donc pour nous de ces deux opéra-
tions (une ou plusieurs fois répetées).

Cette restriction a pour conséquence que beaucoup de
problémes, simples en apparence, ne pourront pas étre résolus
(trisection de l'angle, quadrature du cercle, &c.). En général,
on peut démontrer qu'il en sera ainsi pour ceux ou le calcul
.conduirait a des équations qui ne peuvent pas se ramener
au premier ou au second degré.

Un probleme est swurabondnmment déterminé, quand la
figure cherchée est soumise a plus de conditions qu'ilén’en
faut pour la déterminer; il est déterminé, quand il ne com-
porte qu'un nombre fini de solutions; enfin il est 7ndéterminé,
quand il en admet un nombre infini.



2 INTRODUCTION.

Pour resoudre un probléme déterminé, il faut:

Effectuer la construction

Démontrer qu'elle est exacte

La discuter, c.-a.-d. indiquer les limites entre lesquelles
les données doivent étre comprises pour que le probléme
admette o, 1, 2, &c. solutions.

Parmi les problémes indéterminés, ceux qui deviendraient
déterminés par l'adjonction d’zne sexle condition en plus, pré-
sentent un intérét tout particulier. Quoiqu'un pareil probléme
ait une infinité de solutions, il n'y sera pas satisfait par une
figure quelconque; mais toutes ses solutions se grouperont d’'une
certaine maniere, déterminée par les conditions données. Ainsi
un point est déterminé quand il doit satisfaire 4 deux condi-
tions données; si on ne lui en impose qu'une seule, il devient
indéterminé; mais tous les points qui remplissent cette derniére
condition se trouveront sur une ligne droite ou courbe; on
lui a donné le nom de Jiex géométrigue des points qui satis-
font a cette condition. Il en est de méme d'une figure pour
la détermination de laquelle il manque une condition; car en
général, chaque point’ de la figure se trouvera dans le méme
cas, en sorte que chacun d'eux aura son lieu géométrique.

La Géométrie Analytique fournit une méthode compléte-
ment générale pour la résolution des problémes de géométrie.
Mais par cela méme qu'on applique une seule et méme mé-
thode aux problémes les plus différents, il s’en suit naturelle-
ment, quon doit trés-fréquemment faire de grands détours.
Ainsi, dans la Géométrie Analytique, on consideére les distances
des points a un couple d’axes qui en général n'ont absolument
rien a faire dans la question. En outre, en appliquant cette
méthode, on parvient aisément a faire mécaniquement les calculs,
sans que cependant on puisse toujours interpréter géométrique-
ment les équations qu'on obtient. Enfin, et cest peut-étre la
raison la plus sérieuse, ces dernieres arrivent facilement a un
degré de complication tel qu’'il n’est plus possible de les ré-
soudre en pratique.

En raison de ces difficultés qu'on reancontre dans l'appli-
cation directe de la Géométrie de Descartes, on a imaginé
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dans ces derniers temps une grande quantité de méthodes
particulieres (fondées sur l'emploi de différents systémes de
coordonnées, &c.) qui permettent de résoudre individuellement
les probléemes d’'une mani¢re plus naturelle et plus élégante; mais
la difficulté s’est reportée maintenant sur le choix de la mé-
thode. On a toutefois créé ainsi une transition entre les pro-
cédés algébriques et ceux purement géométriques. Dans ces
derniers, on tiche de trouver la solution du probléme, en
étudiant par la voie géométrique quelles sont les liaisons qui
existent entre les éléments donnés de la figure et ceux qu'on
cherche. - Pour faciliter ces investigations, on commence dans
tous les cas par dessiner une jigure qui représente la solution
cherchée et il ne s'agit plus alors que de l'étudier a l'aide
des théorémes connus de la Géométrie.

S’apergoit-on, comme c'est le cas dans un grand nombre
des probléemes les plus simples, que tout se ramene a la dé-
termination d'un point inconnu? La méthode qu'on doit appli-
quer découle immédiatement de ce qui précede.

On considere, en les prenant isolément, les deux
conditions auxquelles le point cherché doit satis-
faire; a chacune d’elles correspondra un lieu géo-
métrique; et si ce sont des droites ou des cercles,
le probléme est résolu. Carle point, devant se trou-
ver en méme temps sur chacun des deux lieux, doit
se trouver aux points ou ils se coupent.

Si les lieux géométriques sont deux droites, le probléme
nadmet qu'une solution et ne peut devenir impossible que
si les lignes sont paralléles. Si ce sont deux cercles, ou un
cercle et une droite, le probleme admet deux solutions quand
ils se coupent, une quand ils sont tangents; il devient impos-
sible quand ils sont extérieurs 'un a lautre. Il y a une diffé-
rence qualitative entre ce cas et le précédent, ou l'impossibilité
n'était qu'une question de limite,

Quand les lieux géométriques sont d’autres courbes, on
ne peut plus les employer directement pour les constructions
et 1l faut reprendre la question d’'une autre maniére. Il faut
toutefois remarquer qu'un point qui est donné par l'intersection

I*
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d’'une droite et d'une conique peut-étre déterminé au moyen
d’une droite et d'un cercle, tandis que la construction ne peut
plus s'effectuer si le point est déterminé par lintersection de
deux coniques indépendantes l'une de l'autre.

La méthode qu'on vient d'indiquer pour les problemes
les plus simples, peut s'étendre aux plus compliqués. La
regle serait la suivante:

On considerera l'une des conditions imposées a
la figure comme n’existant pas, et 1’on cherchera
les lieux géométriques des points de la figure ainsi
rendue indéterminée.

On congoit aisément qu’il est de la plus grande impor-
tance de connaitre beaucoup de lieux géométriques, en tant
que ce seront des droites ou de cercles. Dans le premier
chapitre, nous donnerons les plus importants d’entre eux, avec
un développement détaillé des principales reégles énongées
ci-dessus.

Quand on ne pourra pas appliquer immédiatement les
lieux géométriques, la regle a suivre sera celle-ci: De la fi-
gure tragée on en déduira une autre dans laquelle
la liaison entre les éléments donnés et ceux qu'on:
cherche ressortira plus commodément. Nous traiterons
ce sujet en détail dans le second chapitre.

Dans ce qui suit, pour abréger, nous designerons un tri-
angle par ABC et les longueurs de ses cotés par a, b, ¢. La
hauteur correspondant a a s’appellera h,; la médiane ou méme
coté (transversale passant par le centre de gravité) sera mq.
La longueur de la bisectrice de £ A sera w, 7 et p sont les
rdyons des cercles circonscrits et inscrits, tandisque pa, ps, pc
sont ceux des cercles ex-inscrits (le cercle de rayon p, est
tangent 4 a et aux prolongements de b et ¢). Quand on parlera
d'un quadrilatere ABCD, il faudra se représenter les sommets
dans l'ordre ou on les énonce.

2 (a,b) représente l'angle compris entre deux lignes a et b.




PREMIER CHAPITRE
LIEUX GEOMETRIQUES

A. LIEUX GEOMETRIQUES DE POINTS.

a. Le lieu géométrique de tous les points qui
sont a une distance donnée d’'un point donné est un
cercle qui a le point donné pour centre et la distance
donnée pour rayon. |

Coroll. 1. Le lieu géométrique des extrémités des tan-
gentes d'égale longueur d’'un méme cercle est un cercle con-
centrique au premier.

Coroll. 2. Le lieu géométrique des points qui jouissent
de la propriété que les couples de tangentes menées de ces
points a un mé€me cercle comprennent le méme angle, est un
cercle concentrique au précédent.

Coroll.-3. Le lieu géométrique des centres de tous les
cercles de rayon donné, tangents a un cercle donné, se com-
pose de deux cercles concentriques au cercle donné et dont
les rayons sont respectivement la somme et la différence des
rayons donnés.

b. Lelieu géométrique de tous les points qui
sont a une distance donnée d'une droite donnée se
compose de deux droites, paralleles a la droite
donnée et situées a la distance donnée de celle-ci.

Coroll. 1. Le lieu géométrique des sommets de tous les
triangles équivalents de méme base est une droite parallele
a cette base; car les triangles ont tous la méme hauteur.



6 LIEUX GEOMETRIQUES DE POINTS.

C. Le lieu géométrique de tous les points égale-
ment distants de deux points donnés est une droite,
perpendiculaire a celle qui joint les deux points et
passant par son point milieu.

d. Le lieu géométrique de tous les points a
égale distance de deux droites données-se compose
de deux droites perpendiculaires entre elles et qui
bissectent les angles compris entre les deux droites
données.

€. Le lieu géométrique de tous les points tels
que les droites qui les joignent aux extrémités d’un
segment donné comprennent un angle donné, est un
arc de cercle qui a pour corde le segment donné.
On dit de l'arc de cercle qu'il est capable de I'angle donné,
et du segment qu'on le vozZz de tous les points de l'arc de
cercle sous l'angle donné.

Si un point de larc a la propriété en question, il doit
en étre de méme pour tous les autres, puisque tous les angles
sont des angles inscrits dans le méme arc. Si l'on méne une
droite qui soit tangente au cercle a l'une des extrémités  du
segment (ou de la corde), elle fera avec cette corde un angle
égal a l'angle donné, puisque tous deux sont mesurés par le
méme arc. On déduit de 1a la construction suivante: Par
une des extrémités du segment, on méne une droite fajsant
avec lui I'angle donné; on a ainsi une tangente; une perpen-
diculaire a cette derniére, menée par le point.de contact,
passera par le centre, qui se trouvera également sur une
perpendiculaire au segment, élevée par son milieu.

L’arc est une demi circonférence, quand l'angle donné
est droit.

Remarque. Quand on ne sait pas de quel coté de la
ligne donnée doit se trouver le point cherché, il faut construire
deux arcs capables de l'angle donné, un de chaque coté de
la ligne. Les deux autres arcs, qui complétent les deux cercles,
correspondent au supplément de l'angle donné. S'il ne s’agit
pas de langle compris entre deux lignes, mais de celui qui
s'étend d’une ligne a une autre ligne et si l'on donne un signe
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a ce dernier angle, en regardant comme positive 'une des deux
directions de rotation, le lieu géométrique sera un cercle com-
plet. Etant donné les points 4 et B, I'angle depuis la ligne
passant par A jusqu'a la ligne passant par B est égal i P'angle
depuis la tangente en A jusqua AB.

Coroll. 1. Le lieu géométrique des points milieux de toutes
les cordes menées par un point donné est un cercle; car les
lignes, qui joignent les milieux des cordes avec le centre du
cercle et avec le point donné, forment un angle droit.

Coroll. 2. Dans un cercle, on inscrit des triangles ABC,
ayant un c6té commun AB, et dans ces triangles on inscrit
des cercles; le lieu géométrique des centres de ces derniers
est un arc de cercle qui a AB pour corde et qui est décrit
du milieu de 'arc AB comme centre. Le reste de ce cercle
est le lieu géométrique des centres des cercles ex-inscrits.
En effet, de chacun des centres en question on verra AB sous

. , . 7T I
des angles qui seront égaux respectivement a — + — C et

w . I ) L2 B [
— = C; et AB sera vu du milieu de l'arc AB sous un angle

égal & 7 — C.

f. Le lieu géométrique de P
tous les points dont les distances g
a deux points donnés sont dans o ;
un rapport donné m:n est une A cB
circonférence de cercle.

Soient A, B les points donnés, P un des points cherchés.
Menons les bissectrices intérieures et extérieures de £ APB en
PC et PC,. Nous avons alors:

A(/:__ACI___&; LCPCI=—7—T—-
CB BC, n 2

Les points C et C, divisent donc la ligne AB intérieure-
ment et extérieurement suivant le rapport donné et ne changent
pas, quel que soit P. Comme le segment CC, est vu du
point P sous un angle droit, le lieu géométrique de P sera,
(d’aprés e), un cercle ayant CC, pour diametre.

On dit que les points C et C, divisent harmoniquement
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AB suivant le rapport m:n, et le probleme se ramene alors
a celui-ci:
Diviser harmoniquement une ligne donnée et
suivant un rapport donné.
Cette construction est effectuée
/ B dans la figure ci-contre. AD et BE
A sont entre eux dans le rapport donné
et sont menés parallelement. BF est
¢gal a BE. DF et DE coupent alors
AB suivant les points cherchés.
C est un cas particulier de f, ou m = n.

g. Le lieu géométrique de tous les points, dont
les distances a deux droites données sont entre elles
dans un rapport donné m:n se compose de deux
droites, qui passent par le point d'intersection des
droites données.

Soient 04 et OB les lignes
données. Si un point P a la pro-
priété requise, il doit en étre de
meme pour tous les points de OF;

0 % /P Soit P, 'un d’eux, nous avons:
5 OP, AP, B,P,
B OP — 4P = BP

A, A

ou bien
AP, AP
B, P, BP’

On peut donc mener cette ligne dés qu'on en connait un
point; et ce dernier peut se déterminer facilement a l'aide de b,
en prenant arbitrairement les deux distances dans le rapport
donné. L’autre ligne se tracera de la méme manicre; elle se
trouve dans le supplément de A0B. Ces quatre lignes menées
par O forment un jfazsceauw harmonique. Une droite quel-
conque sera en effet coupée par elles en quatre points har-
moniques.

d est un cas particulier de g, ot m = n.

Coroll. Soient données deux droites AB et CD, et soit
proposé de chercher un point P tel que A PAB et A\ PCD
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soient dans un rapport donné; le lieu géométrique de P est
le méme que le précédent; car le rapport des hauteurs est
constant.

h. Le lieu géométrique de tous les points, dont
les carrés des distances a deux points donnés ont
une différence constante a?, est une droite perpen-
diculaire a la droite qui joint
les deux points.

Soient A et B les points donnés,
P un des points cherchés, PD une per-
pendiculaire 2 AB- Tout point de PD
aura alors la propriété requise; car P )
prenons P, par exemple, nous avons:

] 2

2 2 2 2
AP, — AD+ P,D; BP, — BD + P, D;

2 2 3 2 2
dot P, B—P,4d— BD —AD

2 2 2 2
de méme PB — PA = BD —AD.

Construisons un triangle rectangle dont un des cotés soit
a, et décrivons autour de A et B comme centres des cercles
dont les rayons soient respectivement égaux a I'’hypothénuse
et a lautre coté de ce triangle, la ligne cherchée passera par
les points d'intersection de ces deux cercles. Ici on a sup-
posé P plus éloigné de B que de A.

Coroll. 1. Le lieu géométrique de tous les points d’ou
l'on peut mener des tangentes égales a deux cercles (ou qui
ont méme puissance par rapport aux deux cercles) est une
- droite perpendiculaire a la ligne des centres (axe radical, axe
~d’égale puissance des cercles); on voit aisément en effet que
les distances des points aux centres des cercles doivent étre
telles que la différence de leurs carrés soit égale a la diffé-
rence des carrés des rayons. Quand les cercles 8e coupent,
l'axe radical passe par leurs points d'intersection. Les trois
lignes d’égale puissance (axesradicaux) de trois cercles passent
par le méme point, le point d’égale puissance (centre radical).
On détermine aisément par la un point de la ligne d'égale
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puissance de deux cercles qui ne se coupent pas; il suffit de
décrire un cercle quelconque qui coupe les deux premiers.

Coroll. 2. Le lieu géométrique des centres des cercles
qui coupent deux cercles donnés, chacun suivant un diamétre
est une droite perpendiculaire a la ligne des centres et*a la
méme distance de l'un d’eux que l'axe radical est de l'autre.

Coroll. 3. Le lieu géométrique des centres de tous les
cercles qui coupent orthogonalement deux cercles donnés (c.a.d.
tels que les deux tangentes menées aux cercles en leur point
d’intersection soient rectangulaires) est la ligne d’égale puis-
sance des cercles.

i. Le lieu gdométrique de tous les points dont
les carrés des distances a-deux points donnés ont
une somme constante a? estun cercle qui a son cen-
tre au milieu de la ligne qui joint les deux points.

Soient 4 et B les points don-
nés, P un des points cherchés. Me-
nons la médiane PC, nous avois,

A== —R  comfne on le sait,
—_—2 2 2 2
AP+ BP = 2PC+ 1AB
2 2
ou PC = la? — 1A4B.

Les points cherches sont donc
a distance constante de C. Pour
déterminer sur AB les points par
lesquels passe le cercle, faisons
en A, £ BAD = 45°. De B, avec un rayon a, décrivons un
arc de cercle qui coupe AD aux points D et D,. De D et D,
abaissons sur AB des perpendiculaires; leurs pieds E et F,
sont les points cherchés; car

2 = D_Ez—{—ﬁz et a? = DIEZ1 +—EIB;
mais DE—=AE et D, E, — AE,.
k. Le licu géométrique de tous les points dont
les distances a deux droites données ont une somme

ou une différence donnée, est un systéme de quatre
droites.




LIEUX GEOMETRIQUES DE POINTS. II

Soient 4B et AC les droites données, P un des points
cherchés, par suite PC+ PE = a. Faisons PD = RI; le
lieu géométrique de ) se composera de deux droites, paral-
lales 2 AC et a la distance a de celle-ci. Soient BD et D, B,
ces droites. Les points cherchés doivent maintenant étre a
égale distance de A et d’une de ces droites; ils seront donc
sur une des quatre droites qui bissectent les angles aux points
d’intersection B et B,. Le pro-
bleme est aussi résolu par 13
méme, quand la différence des
distances doit étre a. Car un
examen attentif de la figure .
montre aisément que les quatre -, / D,
segments limités BF, FB,, B, F, f}
et F,B correspondent au cas Sy (!
ou la somme des distances est Ve ’
a, tandisque les portions illi- B/ P T
‘mitées restantes se rapportent b/

a la différence.

Remarque. Silon convient
de regarder CP comme positif ou négatif, suivant que P sera
d'un coté ou de l'autre de la droite donnée AF'; et de méme,
de compter EP positivement ou négativement, suivant que P
sera d'un c6té ou de lautre de AB, on aura pour lieu géo-
métrique une droite illimitée; car on a respectivement pour
les quatres lignes..

CP+ EP = a; CP— EP = a;
— CP+4+EP — a;: —CP—FEP — a.

l'aide de ces lieux géométriques, on peut résoudre
les problémes qui suivent; on considére individuellement cha-
- cune des deux conditions imposées au point cherché; on ob-
tient ainsi deux lieux géométriques pour le point.



